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Recenzja rozprawy doktorskiej mgr Hanny Cmiel

pt. "Ciggtosc pierwiastkow i wartosci dla ciat z waluacja".

Gtéwnym przedmiotem badan rozprawy jest ciato z waluacja (K, v) orazpierscien wielomianow K[x] w
jednej zmiennej z waluacjg Gaussa, oznaczang réwniez przez v . Rozszerzamy v na algebraiczne
domkniecie K ciata K i ponownie oznaczamy to rozszerzenie przez v . Méwi sie, ze dwa elementy a, B
€ K s3 sobie bliskie, jesli warto$é v(a - B) jest duza, w sensie, ktéry precyzuje sie w kazdym konkret-
nym przypadku. Podobnie, wielomiany f, g € K[x] uwaza sie za bliskie sobie, jesli wartosc¢ v(f - g) jest
duza.

Gtéwne pytanie stawiane w pracy magisterskiej Hanny Cmiel jest nastepujace.

Rozwazmy dwa wielomiany f, g € K[x] . Czy mozemy zagwarantowaé, przyjmujac f i g dostatecznie
blisko siebie, ze ich pierwiastki sg rowniez parami blisko siebie? Na to pytanie udzielono odpowiedzi
w sposdb kompletny, precyzyjny i ilosciowy.

Podano kilka réznych odpowiedzi, w zaleznosci od tego, jakie hipotezy naktada sie na fi g oraz od
doktadnej postaci wniosku, ktorego sie szuka.

Gtéwne wyniki rozprawy to Twierdzenia 2.1.1,2.1.3,2.1.8,2.2.2,2.3.2,4.1.5,4.2.2,4.2.4,4.25i
4.3.1. W par. 5 Twierdzenie 4.2.2 jest rozszerzone do analogicznego twierdzenia o ciggtosci
pierwiastkow i biegundw funkcji wymiernych(Twierdzenie 5.2.1). W par. 6 udowodniono dwa wyniki
dotyczace ciggtosci faktoryzacji na czynniki nieredukowalne w henselizacji danego ciata z waluacjg (K,
v) (Twierdzenia 6.1.3 i 6.2.5). Wszystkie te twierdzenia uwazam za bardzo interesujace i nietrywialne
z technicznego punktu widzenia. Sposdb ich przedstawienia jest niezwykle precyzyjny i jasny.

Podsumowujac, rozprawa H. Cmiel stanowi znaczacy wktad w badania nad ciatami z waluacjg. Mam
silne przekonanie, ze przedtozona praca spetnia warunki postawione przez artykut 187 ust. 1-3
ustawy z dnia 20 lipca 2018 r. Prawo o szkolnictwie wyzszym i nauce (Dz. U. z 2022 r. poz. 574 ze

zm.).
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