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WIELOMIANOWE RÓWNANIA PELLA  

P (x)2 – (x2m +ax+ b) Q(x)2 = 1 

 I KRZYWE HIPERELIPTYCZNE 
 

 
 Przedstawię pokrótce teorię klasycznych równań Pella (czyli nad pierścieniem liczb całkowitych) 

x2−dy2= 1. Następnie omówię własności równań Pella P(x)2−D(x) Q(x)2= 1 nad pierścieniem wielomianów. 

Tytułowe równania (z a,b∈ Q) są związane z jakobianami krzywych hipereliptycznych Cm,a,b : y
2=x2m+ax+b 

określonych nad Q. Dokładniej, te równania mają nietrywialne rozwiązanie wtedy i tylko wtedy, gdy klasa 

dywizora ∞+ − ∞− jest punktem torsyjnym w jakobianie J ac (Cm,a,b), gdzie ∞+ i ∞− oznacza ją dwa punkty                 

w nieskończoności w Cm,a,b. Omówię w skrócie arytmetykę krzywych hipereliptycznych i przedstawię główne 

wyniki z pracy (wybrane ze szkicami dowodów). Mianowicie, jeśli ab= 0, to tyłowe równania mają nietrywialne 

(jawnie wskazane) rozwiązania. Z drugiej strony, dla dowolnego m>1 istnieje nieskończenie wiele par (a,b) 

takich, że nasze równania nie posiadają nietrywialnych rozwiązań. Ponadto w przypadku m=2,3 dla prawie 

wszystkich par (a,b), gdzie ab 6 ≠ 0,te równania nie mają nietrywialnych rozwiązań.  
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